
Ñåäüìîå çàíÿòèå

1. [Îñòàëàñü ñ ïÿòîãî çàíÿòèÿ] Äîêàæèòå, ÷òî ìíîæåñòâî ðàçðû-

âîâ ôóíêöèè íà îòðåçêå åñòü îáúåäèíåíèå ñ÷�åòíîãî ñåìåéñòâà çà-

ìêíóòûõ ìíîæåñòâ.

2. [Îñòàëîñü ñ øåñòîãî çàíÿòèÿ] ßâëÿåòñÿ ëè ôóíêöèÿ

1

π − 2 arctanx
, x ∈ [1,∞),

ðàâíîìåðíî íåïðåðûâíîé?

3. [Îñòàëîñü ñ øåñòîãî çàíÿòèÿ]Íàéäèòå íàèáîëüøèé ïîêàçàòåëü α,
òàêîé ÷òî ôóíêöèÿ f ã¼ëüäåðîâà ñ ïîêàçàòåëåì α, åñëè

• f(x) = xβ, x ∈ [0, 1];

• f(x) = xβ, x > 0;

• f(x) = arcsin x, x ∈ [−1, 1].

4. [Îñòàëîñü ñ øåñòîãî çàíÿòèÿ] Äîêàæèòå, ÷òî ëþáóþ íåïðåðûâ-

íóþ ôóíêöèþ íà îòðåçêå ìîæíî ïðèáëèçèòü ëèïøèöåâîé ñ ëþáîé

ñòåïåíüþ òî÷íîñòè.

5. [Îñòàëîñü ñ øåñòîãî çàíÿòèÿ] Ïóñòü K � çàìêíóòîå ìíîæåñòâî

íà ïðÿìîé. Ïîñòðîéòå äèôôåðåíöèðóåìóþ ôóíêöèþ, êîòîðàÿ îá-

ðàùàåòñÿ â íóëü ðîâíî íà K.
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6. Äîêàæèòå íåðàâåíñòâà

sinx 6
2k∑
j=0

(−1)j x2j+1

(2j + 1)!
, x > 0,

cosx 6
2k∑
j=0

(−1)j x
2j

(2j)!
,

sinx >
2k+1∑
j=0

(−1)j x2j+1

(2j + 1)!
, x > 0,

cosx >
2k+1∑
j=0

(−1)j x
2j

(2j)!
,

ln(1 + x) 6
2k+1∑
j=1

(−1)j+1x
j

j
, x > 0,

ln(1 + x) >
2k∑
j=1

(−1)j+1x
j

j
, x > 0.

7. Äîêàæèòå íåðàâåíñòâî 2
π
x 6 sinx ïðè x ∈ [0, π

2
].

8. Äîêàæèòå íåðàâåíñòâî sin tanx > x ïðè x ∈ [0, π
4
].
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