
Äåâÿòîå çàíÿòèå

1. Äîêàæèòå, ÷òî ñõîäèìîñòü ïî÷òè íàâåðíî íå ìåòðèçóåìà.

2. Ïóñòü
∑

E|ξj|p <∞. Äîêàæèòå, ÷òî ξ → 0 ïî÷òè íàâåðíî.

3. Ïóñòü Xn ⇒ X è Vn ⇒ c. Òîãäà XnVn ⇒ cX.

4. Ïóñòü
∑

j ξjr
j � ñëó÷àéíûé ðÿä ñ íåçàâèñèìûìè êîýôôèöèåíòàìè.

Äîêàæèòå, ÷òî åãî ðàäèóñ ñõîäèìîñòè êîíñòàíòà (ïî÷òè íàâåðíî).

5. Â óñëîâèè ïðåäûäóùåé çàäà÷è: åñëè êîýôôèöèåíòû åù�å è îäèíà-
êîâî ðàñïðåäåëåíû, òî ðàäèóñ ñõîäèìîñòè ðàâåí ëèáî íóëþ, ëèáî
åäèíèöå, â çàâèñèìîñòè îò êîíå÷íîñòè ìîìåíòà E ln(1 + |ξ|).

6. Íàéäèòå ïðåäåë
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7. Ïóñòü ñëó÷àéíûå âåëè÷èíû Xj íåçàâèñèìû è èìåþò îäèíàêîâîå
ðàñïðåäåëåíèå ñ êîíå÷íîé äèñïåðñèåé. Äîêàæèòå, ÷òî ïðåäåë limn P (Sn 6
b) ðàâåí ëèáî íóëþ, ëèáî åäèíèöå, ëèáî ïîëîâèíå; çäåñü Sn =

∑
j6nXj.

8. Ïóñòü âåëè÷èíû Xj íåçàâèñèìû è ðàâíîìåðíî ðàñïðåäåëåíû íà îò-
ðåçêàõ [aj − 1, aj + 1] ñîîòâåòñòâåííî. Ïóñòü

∑
j |aj| <∞. Íàéäèòå

lim
n→∞

P
(
0 <

Sn√
n
< 1
)
, Sn =

n∑
j=1

Xj.

1


